一元一次方程式與二元一次聯立方程式
主題一：解一元一次方程式

1. 一元一次方程式：如果一個等式只含有一個未知數（一元），且未知數的次方是一次，則將此等式稱為一元一次方程式。
   例如：3x＋8＝9，-5x＝0，4y-7＝8都是一元一次方程式。

2. 一元一次方程式的解：當一數代入一元一次方程式的未知數時，能使等式左、右兩邊相等時，稱該數為此方程式的根或解。
3. 解一元一次方程式：

（1） 整理方程式：先去括號再移項，使等號一邊含未知數，而另一邊都不含未知數。

（2） 化簡：將等號兩邊整理成ax＝b的形式。（利用移項法則或等量公理）
（3） 求解：方程式的解為x＝
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4. 一元一次方程式：ax＝b

（1）若a
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0，b＝0，則x＝0。

（2）若a
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0，b
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0，則x＝
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（3）若a＝0，b＝0，則為恆等式，x為任意數，即有無限多解。

（4）若a＝0，b
[image: image6.wmf]¹

0，則無解。
5.等量公理：對於任意三數a、b、c，若a＝b，則
（1）a＋c＝b＋c（等量加法公理）
（2）a－c＝b－c（等量減法公理）
（3）a×c＝b×c（等量乘法公理）
（4）當c
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0時，a÷c＝b÷c（等量除法公理）
6.移項法則：當一個數從等號的一邊移到另一邊時，該數前的運算符號變化如下

（1）”＋”改為”－”
（2）”－”改為”＋”
（3）”×” 改為”÷”
（4）”÷” 改為”×”
7.解方程式時，若方程式中有分數，習慣上會將等號兩邊同乘以各分母的最小公倍數，將分數化成整數後再解。
8. 重要公式與觀念：

（1） 售價＝定價×折扣；賺（或賠）＝售價－成本

（2） 距離＝速率×時間；速率＝
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；時間＝
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（3） 設二位數之十位數字為a，個位數字為b，則此二位數為10a＋b

（4） 順流速率＝船速＋水速；逆流速率＝船速－水速

（5） 時針一分鐘走0.5度，分針一分鐘走6度；

a點b分時，兩針之夾角＝
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（若超過180度，則夾角＝360－
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主題二：解二元一次聯立方程式

1. 二元一次方程式：若一個等式中含有兩個未知數（二元），且未知數的次方都是一次，就稱此等式為二元一次方程式。
例如：100x＋150y＝600，-2x＋y＝3

2. 二元一次方程式的解：當一個二元一次方程式中的未知數，以某一組數對（x，y）代入計算後，可使等號兩邊的值相等時，就稱該數對為這個方程式的一組解。
3. 二元一次聯立方程式：當用兩個未知數列出兩個二元一次方程式來記錄題目中的數量關係時，可以把它們整理成：    a1x+b1y=c1  的形式。我們稱這些並列在一起的式子為二元一次聯立方程式或二元一次方程組    a2x+b2y=c2
4. 二元一次聯立方程式的解：當一個二元一次聯立方程式中的未知數，以某一組數對（x，y）代入計算後，可使每個方程式等號兩邊的值相等時，就稱該數對為這個聯立方程式的一組解。
5. 解二元一次聯立方程式的方法：（1）代入消去法（2）加減消去法。
（1） 當欲消去的未知數的係數為1或-1時，宜採代入消去法。

（2） 當欲消去的未知數的係數為相等的數或互為相反數時，宜採加減消去法。

（3） 當欲消去的未知數的係數不相等且不為相反數時，應分別在方程式等號兩邊同乘適當的數，使新細數成為相等的數（可化為原係數的最小公倍數）或相反數。
（4） 當二元一次聯立方程式不是形如   a1x+b1y=c1 者，應先移項整理後再解。

（5） 解方程式時，若未知數的係數有分數或小數時，應先化成整數再解。

6.二元一次聯立方程組的圖形與意義：
	    名稱

類別
	相容方程組
	相依方程組
	矛盾方程組

	條件
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範例


	 3x+2y=1

5x-y=6

其中
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	     x-y=2

3x-3y=6

其中
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	  x-y=-1

   3x-3y=4

其中
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7.幾種特殊聯立方程式的解法
（1）係數對稱型：利用兩式相加，兩式相減再求解。

（2）A＝B＝C型：改寫為    A＝B  或    A＝B  求解。

                          B＝C        A＝C

（3）
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＝0型：改寫為   A＝0
                            B＝0

（4）A2＋B2＝0型：改寫為    A＝0

                            B＝0

（5）
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此即為移項變號法則，是由等量公理推得





a2x+b2y=c2            
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